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คณิตศาสตร์ 1 วิชาสามัญ
วิชาคณิตศาสตร์ 1 เป็นวิชาหน่ึงในการสอบ 9 วิชาสามัญ ซึ่งเป็นข้อสอบกลางที่จัดสอบโดย 

สถาบนัทดสอบการศกึษาแห่งชาต ิ(สทศ.) เพือ่ใช้ในการรบัตรงเข้ามหาวทิยาลยัในระบบต่างๆ เช่น 

ระบบรับตรงของ กสพท (กลุ่มสถาบันแพทยศาสตร์แห่งประเทศไทย) โดยเมื่อพิจารณาในระบบ 

รับตรงของ กสพท น้ี ข้อสอบวิชาคณิตศาสตร์ 1 ถอืว่าเป็นข้อสอบทีม่คีวามส�ำคญัมาก หรือเรียกได้ว่า 

ส�ำคญัมากทีส่ดุ เพราะมผีลต่อคะแนนโดยรวมค่อนข้างมาก เมือ่เทยีบกบัวชิาสามญัวชิาอืน่ๆ ดงัที่

เห็นในตารางต่อไปนี้

บทนำ�
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จากตาราง เมื่อคิดคะแนนรวมเป็นสัดส่วนแล้ว จะเห็นได้ชัดว่าวิชาคณิตศาสตร์เป็นวิชาที่มี

สัดส่วนคะแนนมากที่สุด และมีจ�ำนวนข้อไม่มาก ท�ำให้คะแนนต่อข้อน้ันสูงที่สุด การท�ำโจทย์วิชา

คณิตศาสตร์ 1 ข้อ จึงอาจได้คะแนนเท่ากับหรือมากกว่าการท�ำข้อสอบวิชาอื่นหลายข้อได้ ดังน้ัน 

วิชาน้ีจึงเป็นวิชาที่น้องๆ ควรต้องเก็บคะแนนให้ได้มากๆ เพราะมีผลให้คะแนนรวมสูง และท�ำให้

น้องๆ มีโอกาสใช้คะแนนนี้เข้าคณะที่หวังไว้ได้

การเตรียมตัวสอบวิชาคณิตศาสตร์ 1 วิชาสามัญน้ันไม่ยากเลย ก่อนอื่นน้องๆ ต้องเข้าใจ

ลักษณะของข้อสอบ ความรู้ที่ใช้สอบ และความยากของข้อสอบก่อน เพื่อน�ำไปวางแผนการอ่าน

หนังสือและเตรียมโจทย์ต่อไป

ลักษณะของข้อสอบ

ข้อสอบมคีะแนนเตม็รวมเป็น 100 คะแนน ให้เวลาท�ำ 1 ช่ัวโมง 30 นาท ีโดยจะแบ่งการสอบ

ออกเป็น 2 ตอน ซึ่งประกอบไปด้วย

- ตอนที ่1 เป็นข้อสอบปรนัย 5 ตวัเลอืก ข้อที ่1 ถงึข้อที ่10 (ข้อละ 2 คะแนน รวม 20 คะแนน)

- ตอนที ่2 เป็นข้อสอบปรนัย 5 ตัวเลอืก ข้อที ่11 ถงึข้อที ่30 (ข้อละ 4 คะแนน รวม 80 คะแนน)

โดยข้อสอบทั้ง 2 ตอน เป็นข้อสอบปรนัยทั้งคู่ แตกต่างกันตรงที่ระดับความยากของข้อสอบ 

โดยข้อสอบตอนที่ 1 จะวัดความรู้ในระดับพื้นฐานกว่า โจทย์จะมีความซับซ้อนน้อยกว่า ในขณะที่

ข้อสอบตอนที่ 2 นั้นจะค่อนข้างยากและซับซ้อนกว่า

วิชา

สัดส่วนคะแนนของวิชา 

ต่อ 100 คะแนนของ 

กสพท

จ�ำนวนข้อ คะแนนต่อ 1 ข้อ

คณิตศาสตร์ 14% 30 ข้อ 0.47 คะแนน*

ฟิสิกส์ 9.33% 25 ข้อ 0.37 คะแนน

ความถนัดด้านเชาวน์ปัญญา 10% 45 ข้อ 0.22 คะแนน

เคมี 9.33% 50 ข้อ 0.19 คะแนน

ภาษาอังกฤษ 14% 80 ข้อ 0.18 คะแนน

ภาษาไทย 7% 50 ข้อ 0.14 คะแนน

สังคมศึกษา 7% 50 ข้อ 0.14 คะแนน

ความถนัดด้านจริยธรรม 10% 75 ข้อ 0.13 คะแนน

ชีววิทยา 9.33% 80 ข้อ 0.12 คะแนน

ความถนัดด้านเชื่อมโยง 10%
แตกต่างกัน

ในแต่ละปี

แตกต่างกนั 

ในแต่ละปี
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หัวข้อ
จ�ำนวนข้อ

โดยประมาณ
รายละเอียดและค�ำแนะน�ำ

เซต (Set) * เป็นพื้นฐานของทุกๆ เร่ือง โดยเฉพาะจ�ำนวนจริง

และความน่าจะเป็น ควรเข้าใจหลักการของเซต

และค�ำศพัท์เร่ืองเซต เพราะในเร่ืองอืน่ๆ มกัจะน�ำ

เรื่องเซตไปประยุกต์ใช้

การให้เหตผุล (Reasoning) - ไม่มีในข้อสอบ

ตรรกศาสตร ์(Logic) * เป็นเร่ืองพืน้ฐาน มกัไม่ออกข้อสอบโดยตรง แต่ควร

รู้หลกัการเบือ้งต้นเพือ่เป็นพืน้ฐานให้กบัเร่ืองอืน่ๆ

จ�ำนวนจริง

(Real number)

3 เป็นเร่ืองที่ออกข้อสอบเป็นประจ�ำ และแนวใน 

การออกข้อสอบมีไม่มาก ควรรู้จุดที่คนส่วนใหญ่

พลาดกัน เพราะข้อสอบเอามาหลอกบ่อยโดยเฉพาะ

เก่ียวกับการแก้สมการ อสมการ และค่าสัมบูรณ์ 

พืน้ฐานของเร่ืองนีต้้องแม่นและเข้าใจจริงๆ เพราะ

บางทีข้อสอบอาจดูเปลี่ยนไป แต่แนวข้อสอบและ

จดุส�ำคญัของเร่ืองน้ียงัเหมอืนเดมิ สามารถน�ำพืน้ฐาน

มาประยุกต์ใช้ได้อยู่

ทฤษฎีจ�ำนวน 

(Number theory)

2 เป็นเร่ืองที่มีเน้ือหาน้อยเมื่อเทียบกับเร่ืองอื่นๆ 

เพราะเน้ือหาหลายส่วนมพีืน้ฐานจากมธัยมต้น เช่น 

การหารลงตัว การหา ห.ร.ม. ค.ร.น. แต่มีการ

ประยุกต์ที่ยากกว่า มีสูตรและความเข้าใจเพิ่มข้ึน 

มีการเชื่อมโยงเรื่องอื่นๆ ได้ แต่ไม่มาก

เรขาคณิตวิเคราะห์และ

ภาคตัดกรวย (Geometry 

and Conic section)

2 เป็นเร่ืองที่ต้องจ�ำสูตรพอสมควร ต้องจ�ำสูตรที่ใช้

หลกัๆ ของรูปต่างๆ ให้ได้ และต้องใช้ความเข้าใจ

เกี่ยวกับกราฟและสมการร่วมด้วย เป็นเร่ืองที่ต้อง

แม่นและต้องท�ำความเข้าใจสูง เพราะเร่ืองกราฟ

สามารถเป็นเทคนิคลัดที่น�ำไปช่วยเร่ืองอื่นๆ ได้

มาก

ความรู้ที่ ใช้ ในการสอบ

วิชาคณิตศาสตร์ 1 เป็นคณิตศาสตร์ในระดับมัธยมปลาย ซึ่งหมายรวมถึงคณิตศาสตร์ 

พืน้ฐาน และคณิตศาสตร์เพิม่เตมิในโรงเรียน โดยมหีวัเร่ืองตามจ�ำนวนข้อโดยประมาณ (ตามสถติิ

การออกข้อสอบ) ดังต่อไปนี้
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หัวข้อ
จ�ำนวนข้อ

โดยประมาณ
รายละเอียดและค�ำแนะน�ำ

ความสัมพันธ์และฟังก์ชัน 

(Relation and Function)
* เป ็นเร่ืองพื้นฐานที่ควรรู ้ โดยเฉพาะเร่ืองของ

สัญลักษณ์ต่างๆ ที่ใช้ในเร่ืองน้ี รวมถึงต้องเข้าใจ

ความรู้และหลักการพื้นฐานด้วย

เมทริกซ ์(Matrix) 3 เป็นเร่ืองที่แยกออกมาเดี่ยวๆ ไม่ค่อยเช่ือมโยงกับ

เร่ืองอืน่ๆ ไม่ได้เป็นเร่ืองทีซั่บซ้อน แต่คนส่วนใหญ่

มกัลมื เพราะเป็นเร่ืองทีไ่ม่ค่อยได้ใช้ และเป็นเร่ือง

ที่เรียนตั้งแต่ ม.4 จะออกข้อสอบมาก โดยเฉพาะ

เรื่องของดีเทอร์มิแนนต์  

ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล 

และลอการิทมึ (Exponential 

and Logarithm)

2 เป็นเร่ืองทีไ่ม่ซบัซ้อน และท�ำความเข้าใจได้ง่ายกว่า

เร่ืองอืน่ แต่ควรระวังจดุทีพ่ลาดบ่อยๆ แนวข้อสอบ

ออกแนวคล้ายๆ เดิม ไม่ค่อยเปลี่ยนหรือประยุกต์

จากเดิมมากนัก

ตรีโกณมิต ิ(Trigonometry) 3 ทั้ง 3 เร่ืองนี้เป็นเร่ืองที่เกี่ยวข้องกัน หากไม่เข้าใจ 

บางเร่ืองอาจส่งผลต่ออีกเร่ืองได้ และต้องใช้เวลา 

ในการท�ำความเข้าใจ เพราะมีเนื้อหาและสูตร 

ค่อนข้างมาก ควรศึกษารายละเอียดที่ส�ำคัญ

จุดควรจ�ำ จุดที่พลาดบ่อย รวมถึงวางแผนอ่าน 

ให้ดีๆ และเตรียมตัวแต่เนิ่นๆ 

เวกเตอร ์(Vector) 2

จ�ำนวนเชิงซ้อน 

(Complex number)

2

ความน่าจะเป็น

(Probability)

2 เป็นเร่ืองทีอ่อกข้อสอบค่อนข้างมาก สามารถน�ำไป

ประยุกต์ใช้กับทุกเร่ืองได้หลากหลาย ควรเข้าใจ 

กฎหรือหลักการอย่างถ่องแท้ เพื่อน�ำไปท�ำโจทย ์

ได้อย่างถูกต้อง

ล�ำดับและอนุกรม

(Sequences and Series)

3 เป็นเร่ืองทีม่จีดุส�ำคญัและสตูรไม่มาก ต้องพยายาม

ท�ำความเข้าใจจุดส�ำคัญและสูตรให้ดี เพราะแนว

ข้อสอบจะวัดจุดส�ำคัญเหมือนเดิมๆ แต่มีการ

เปลี่ยนโจทย์และดัดแปลงโจทย์ให้แปลกตาไป

เร่ือยๆ ข้ึนอยูกั่บเร่ืองทีน่�ำไปประยกุต์ พยายามฝึกดู

และประยุกต์กับโจทย์ให้ได้

แคลคูลัส (Calculus) 3 เป็นเร่ืองที่ค่อนข้างซับซ้อน และต้องใช้ความเข้าใจ 

ควรฝึกฝนอย่างสม�ำ่เสมอเพือ่ความช�ำนาญ และควร

มีความรู้ในเร่ืองของกราฟ และความสัมพันธ์และ

ฟังก์ชันเป็นพื้นฐาน 
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หัวข้อ
จ�ำนวนข้อ

โดยประมาณ
รายละเอียดและค�ำแนะน�ำ

ทฤษฎีกราฟ (Graph theory) - ไม่มีในข้อสอบ

ก�ำหนดการเชิงเส้น

(Linear programing)

- ไม่มีในข้อสอบ

สถิติ (Statistic) 3 เป็นเร่ืองที่มีสูตรที่ต้องจ�ำมาก พยายามท�ำความ

เข้าใจสูตรน้ันๆ ประยุกต์ใช้สูตรให้เป็น และรู ้

ข้อจ�ำกดัของแต่ละสตูร ข้อสอบในเรือ่งน้ีออกตรงไป

ตรงมา ถ้าเข้าใจสูตรและวิธีการใช้อย่างถูกต้อง 

ก็ท�ำข้อสอบได้

ส่วนทีเ่ป็น * คือ เร่ืองทีอ่อกข้อสอบโดยตรงค่อนข้างน้อย แต่เป็นความรู้ทีต้่องม ีเพราะจะเป็น

พื้นฐานในการท�ำข้อสอบเรื่องอื่นๆ และน�ำไปประยุกต์กับเรื่องอื่นๆ ได้

ความยากของข้อสอบ

โดยรวมแล้วไม่ได้เป็นข้อสอบที่ยากมากเกินในระดับที่ไม่สามารถท�ำได้ แต่เป็นข้อสอบที่วัด 

พืน้ฐานและการประยกุต์ใช้ของวชิาคณิตศาสตร์ ข้อสอบจะไม่ซบัซ้อนและประยกุต์เท่าระดบัข้อสอบ 

PAT 1 (ความถนดัทางคณติศาสตร์) แต่กม็ีความยากกว่าการสอบ O-NET (การทดสอบการศึกษา 

ระดับชาติขั้นพื้นฐาน)

การเตรียมสอบน้ันมีความรู้ที่จ�ำเป็นต้องใช้ในการสอบเต็มไปหมด อีกทั้งความซับซ้อนของ 

ข้อสอบก็มาก การท�ำโจทย์หรืออ่านหนังสือที่ไม่ใช่แนวข้อสอบอาจท�ำให้น้องๆ หลงทางไปไกลได้  

วธีิในการเตรียมตัวอย่างมีประสทิธภิาพ คือ การฝึกฝนท�ำข้อสอบให้ได้มากทีส่ดุ และท�ำข้อสอบทีม่ี

ความคล้ายกบัแนวข้อสอบทีน้่องต้องไปเจอให้มากทีส่ดุด้วย เพราะจะท�ำให้น้องสามารถวางแผนและ

อ่านเพือ่เน้นจดุส�ำคัญของเร่ืองน้ันๆ ทีจ่ะออกข้อสอบได้ นอกจากน้ีการอ่านและเตรียมตวัผ่านแนว

ข้อสอบจะท�ำให้เรารู้ว่าเร่ืองใดออกข้อสอบปริมาณเท่าใด ท�ำให้สามารถเลอืกอ่านรายละเอยีดเฉพาะ

ส่วนท่ีจะออกข้อสอบได้ เน่ืองจากการอ่านรายละเอยีดในทกุๆ เร่ืองของคณิตศาสตร์ในเวลาอนัจ�ำกดั

คงจะเป็นไปได้ยาก และยังเป็นการหาข้อผิดพลาดของเรา เพื่อให้เราได้ท�ำความเข้าใจใหม่อีกด้วย

สิ่งที่ส�ำคัญที่สุดไม่ใช่แค่ท�ำข้อสอบได้เท่าน้ัน แต่คือการท�ำโจทย์ให้ทันเวลา! เพราะถึงแม้ว่า 

จะสามารถแก้โจทย์ได้ แต่ถ้าท�ำไม่ทันก็เท่ากับว่าไม่ได้ท�ำอยู่ดี อีกทั้งการสอบคณิตศาสตร์ 1 

วิชาสามัญก็ไม่ต่างอะไรจาก Speed test (การทดสอบความเร็ว) เนื่องจากต้องท�ำข้อสอบ 30 ข้อ 

ภายในเวลาเพียงแค่ 1 ชั่วโมงครึ่งเท่านั้น (เฉลี่ยเพียง 3 นาที ต่อ 1 ข้อเท่านั้น!) ฉะนั้นสิ่งที่น้องต้อง 

เตรียมตัวนอกเหนือจากการท�ำโจทย์ได้ คือ ต้องท�ำโจทย์ให้ช�ำนาญ มีความแม่นในคณิตศาสตร์  

และใช้เวลาต่อข้อให้น้อยที่สุดเท่าที่จะเป็นไปได้ 
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เทคนิคในการพิชิตข้อสอบคณิตศาสตร์ 1 วิชาสามัญในหนังสือเล่มนี้

หนังสือเล่มนี้เป็นหนังสือที่รวมแนวข้อสอบตั้งแต่ปีแรกที่มีการสอบจนถึงปีล่าสุด พร้อมทั้ง 

มีเฉลยแบบละเอียด แนวข้อสอบแต่ละชุดนั้นได้จ�ำลองให้เสมือนข้อสอบจริง โดยมีการแบ่งข้อสอบ 

ออกเป็น 2 ส่วน ตามระดบัความยาก คล้ายกับทีน้่องจะได้ไปเจอในสนามสอบ เพือ่ให้น้องสามารถ

เตรียมตวัและฝึกการบริหารจดัการการท�ำข้อสอบได้ และดงัทีไ่ด้กล่าวไปข้างต้น หวัใจส�ำคญัยิง่กว่า

การท�ำข้อสอบให้ได้ คือ ต้องท�ำข้อสอบให้ทัน เวลาฝึกท�ำข้อสอบในหนังสือเล่มน้ี น้องๆ จึงควร 

จับเวลาไปด้วย เพื่อให้ได้รู้ถงึการบรหิารเวลาของตัวเอง และยังท�ำใหรู้้ว่าพื้นฐานความรู้เรือ่งต่างๆ  

ของน้องมีความแม่นมากแค่ไหน 

หลังจากที่ได้ฝึกท�ำข้อสอบแล้ว น้องจะสามารถประเมินได้ว่าตัวเองได้คะแนนและมีพื้นฐาน 

เท่าใด ซึ่งจะพอเทียบเคียงได้ว่า เมื่อสอบจริงๆ แล้วจะได้คะแนนประมาณเท่าใด โดยก่อนที่น้อง 

จะท�ำบทต่อไปนัน้ พีอ่ยากให้อ่านเฉลยแบบละเอยีดทีด้่านหลงัก่อน ทัง้ข้อทีท่�ำถกูและผดิ เพราะข้อ 

ที่ท�ำถูกก็อาจมีวิธีลัดที่จะช่วยให้น้องท�ำมันได้เร็วข้ึน เป็นการเก็บข้อผิดพลาดของตัวเอง ทุกคร้ัง 

ที่ท�ำแบบน้ีจะท�ำให้ได้ปิดจุดบอดที่น้องเคยมี อะไรที่ยังไม่รู้เกี่ยวกับเร่ืองน้ันๆ น้องจะได้รู้ เมื่อเจอ 

ข้อสอบลักษณะเดียวกันในคร้ังต่อไป ก็จะสามารถท�ำโจทย์แนวเดิมน้ันได้ (ถ้าน้องไม่ลืมมันก่อน 

นะครับ!)

การท�ำโจทยต์อนแรกๆ น้องอาจไดค้ะแนนน้อยกวา่ความเป็นจรงิ อยา่เพิ่งตกใจและเสียขวญั

ไป เพราะเมือ่น้องท�ำโจทย์ไปเร่ือยๆ จนถึงชุดหลงัๆ น้องก็จะมปีระสบการณ์มากข้ึน เมือ่พบจดุบอด 

ของตัวเองก็สามารถปิดมันได้เก่งขึ้น ซึ่งจะท�ำให้น้องได้พัฒนาไปถึงจุดที่ต้องการได้ 

สดุท้ายน้ี ขอให้น้องๆ ทกุคนทีก่�ำลงัจะเร่ิมต้นทดสอบตวัเองด้วยหนังสอืเล่มน้ีมัน่ใจ เพราะพี่ีไ่ด้

รวบรวมโจทย์แทบทกุรูปแบบในการวัดพืน้ฐานทีน้่องมไีว้ในหนังสอืเล่มน้ีแล้ว และพีเ่ช่ือว่า เมือ่น้อง 

ท�ำโจทย์ในหนังสือครบจนหมดแล้ว จุดบอดของน้องที่เคยมีจะหายไปแน่นอนครับ
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1 	 จ�ำนวนเต็มที่สอดคล้องกับอสมการ x
2 - 3x + 2 
x2 + x - 2

 ≤ 0 มีทั้งหมดกี่จ�ำนวน

		  1. 1 จำ�นวน		  2. 2 จำ�นวน	

		  3. 3 จำ�นวน		  4. 4 จำ�นวน	

		  5. 5 จำ�นวน

2 	 กำ�หนดสมการ x4 - 4x3 + ax2 + bx + 5 = 0 มีรากของสมการ 3 จำ�นวน ถ้า 1 - 2i เป็นรากหนึ่งของ 

	 สมการดังกล่าว แล้วผลบวกของรากทั้งหมดของสมการเท่ากับข้อใด

		  1. 1						     2. 2	

		  3. 3						     4. 4	

		  5. 5

3 	 ก�ำหนดให้ a, b และ c เป็นความยาวด้านตรงข้ามมุม A�, B � และ C� ของสามเหลี่ยมรูปหนึ่งตามล�ำดับ 
	 ถ้ามุม A� = B � และ c = 3

2
a จงหาค่าของ 1

cos2 C
 เท่ากับข้อใด

		  1. 2						     2. 4	

		  3. 8						     4. 32	

		  5. 64

4 	 ก�ำหนดให้ u, v และ w เป็นเวกเตอร์ในระบบพิกัด 3 มิติ โดย u ขนานกับ v และ v ตั้งฉากกับ w	

	 ถ้า |u| = 6, |v| = 2 และ |w| = 3 แล้ว (w × u)⋅v เท่ากับข้อใด
		  1. -36						     2. -6		

		  3. 0						     4. 6			

		  5. 36

5 	 ถ้า x, y, z สอดคล้องกับสมการ  3x + 2y - z		= a

				    	   3y + 2z		= b

				      x + y - z		= c 

	 และ 

3	 2		  -1

0	 3		  2

1	 1		  1

a	 1		 1   1	 9

b ∼	 0		 1   1	 7

c	 0		 0   1	 4

แล้ว a + b + c มีค่าเท่ากับข้อใด

    			          

ตอนที่ 1 แบบปรนัย 5 ตัวเลือก จำ�นวน 10 ข้อ ข้อละ 2 คะแนน รวม 20 คะแนน
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		  1. 34						     2. 40	

		  3. 45						     4. 48	

		  5. 54

6 	 ให้  A = log 1 + log 2 + log 3 + ... + log 50

	 และ B = log 2 + log 4 + log 6 + ... + log 100 

	 แล้วค่าของ 10B-A เท่ากับข้อใด

		  1. 100		  2. 250	

		  3. 1050		  4. 299	

		  5. 2100

7 	 ตารางแจกแจงความถ่ีสะสมของคะแนนสอบวิชาคณิตศาสตร์ของนักเรียนกลุ่มหน่ึงเป็นดังน้ี

	 ถ้าสุ่มเลือกนักเรียนมาหนึ่งคนจากกลุ่มนี้ ความน่าจะเป็นที่จะได้นักเรียนที่ได้คะแนนสอบในช่วง 50-59 

	คะแนน เท่ากับ 0.2 แล้วจำ�นวนนักเรียนที่ได้คะแนนสอบในช่วง 40-49 คะแนนเท่ากับข้อใด

		  1. 40 คน						     2. 65 คน	

		  3. 90 คน						     4. 130 คน	

		  5. 145 คน

8 	 ถ้า an = 
1

n2 + n
 - 2

n2 + 2n
 เมื่อ n = 1, 2, 3, ... แล้ว lim 

n→0
 an มีค่าเท่ากับข้อใด

		  1. - 1
2
						     2. 0	

		  3. 1
2
						     4. 32			

		  5. หาค่าไม่ได้

คะแนนสอบ ความถี่สะสม (คน)

10-19 10

20-29 35

30-39 80

40-49 A

50-59 185

60-69 195

70 ขึ้นไป 200
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ข้อ 1 ตอบ 3. 3 จำ�นวน

หากแยกตัวประกอบของอสมการจะได้

 		    x
2 - 3x + 2 
x2 + x - 2  ≤ 0

	  	 (x - 1)(x - 2) 
(x - 1)(x + 2) ≤ 0    

		        (x - 2) (x + 2)  ≤ 0 โดย x  1

เมื่อนำ�อสมการมาเขียนลงบนเส้นจำ�นวนได้ดังภาพ

ระวังว่าส่วนของอสมการต้องไม่เท่ากับศูนย์ ฉะนั้น x   -2, 1

จะได้จำ�นวนเต็มที่อยู่ในช่วงดังกล่าวคือ x = 2, 0, -1 ซึ่งมีทั้งหมด 3 จำ�นวนที่เป็นคำ�ตอบของอสมการ

ข้อ 2 ตอบ 3. 3

โดยปกติสมการพหุนามกำ�ลัง 4 จะมีรากของสมการ 4 จำ�นวน หากมีรากของสมการ 3 จำ�นวนหรือน้อยกว่า 

ให้ระวังเรื่องรากของสมการซ้ำ�กัน 

ควรจำ�!
ถ้าค�ำตอบของสมการเป็นจ�ำนวนเชิงซ้อน Z แล้ว Z มักเป็นค�ำตอบ 

ของสมการดงักล่าวด้วย

จากโจทย์ 1 - 2i เป็นรากของสมการ จึงได้ว่า 1 + 2i เป็นรากของสมการด้วยเช่นกัน

ดังนั้นรากสมการตัวที่ 3 จึงควรเป็นรากที่ซ้ำ�กัน กำ�หนดให้เป็น A 

จากสมการ x4 - 4x3 + ax2 + bx + 5 = 0 สามารถหาผลบวกราก = 4 ผลคูณราก = 5

พิจารณาที่ผลบวกรากจะได้ - (-4) 
1

	= (1 - 2i) + (1 + 2i) + A + A

		                            4	 = 2 + 2A

					                       A 	= 1

รากสมการทั้งหมดจึงมี 1 - 2i, 1 + 2i, 1, 1 โดยมี 1 เป็นรากซ้ำ�

∴ รากทั้งหมดของสมการประกอบด้วย 1 - 2i, 1 + 2i, 1 จึงมีผลรวมเท่ากับ (1 - 2i) + (1 + 2i) + 1 = 3

-2 21

+ - - +
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ควรจำ�!
กฎของไซน์ : a

sin A = b
sin B

 = c
sin C

 

กฎของโคไซน์ : c2 = a2 + b2 - 2ab cos C

ข้อ 3 ตอบ 5. 64

จากกฎของไซน์ a
sin A = b

sin B
  

เนื่องจาก มุม A = มุม B ทำ�ให้ sin A = sin B จึงได้ว่า a = b    

สามารถหา cos C จาก c2 = a2 + b2 - 2ab cos C

			          3
2
a

2

 = a2 + a2 - 2a2 cos C

                       9
4
a2 = 2a2(1 - cos C)

  	                      9
8
 = 1 - cos C

	                  cos C  = - 1
8

			              1
cos2 C

  = 64	

	                   

 		     

ข้อ 4 ตอบ 3. 0

ควรจำ�!
A × B จะได้ผลของเวกเตอร์ทีม่ทีศิทางต้ังฉากกับ A และ B เสมอ ถ้า A หรือ B ไม่ได้เป็นเวกเตอร์ศนูย์

ฉะนั้น w × u จะได้เวกเตอร์ที่มีทิศทางตั้งฉากกับ w, u และ v (เพราะ v ขนานกับ u ตามโจทย์)

		    (w × u)⋅v 	= |w × u|×|v| × cos 90๐

			   = |w × u|×|v|× 0
			   =  0

ข้อ 5 ตอบ 1. 34
	

	

จากเมทริกซ์แต่งเติม 

3	 2	  -1

0	 3		  2

1	 1	   1

a	 1		 1   1	 9

b ∼	 0		 1   1	 7

c	 0		 0   1	 4

สามารถแปลงสมการ 

  3x + 2y - z = a	 x + y + z = 9

      3y + 2z = b   	    y + z = 7

    x + y + z = c 	         z = 4

                                      

                                                

C

B A

ba

c
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แก้สมการหาค่า x, y, z ได้เป็น x = 2, y = 3 และ z = 4  

นำ�มาแทนค่า 	 a = 3(2) + 2(3) - 4	= 8  

 		            	 b = 3(3) + 2(4)	 = 17

           	 c = 2 + 3 + 4	 = 9

 		                    ∴ a + b + c 	 = 34

ข้อ 6 ตอบ 2. 250

		  B	= log 2 + log 4 + log 6 + ... + log 100

			   = log(2 × 1) + log(2 × 2) + log(2 × 3) + ... + log(2 × 50)

			   = (log 2 + log 1) + (log 2 + log 2) + (log 2 + log 3) + ... + (log 2 + log 50)

			   = 50 log 2 + (log 1 + log 2 + log 3 + ... + log 50)

			   = 50 log 2 + A

	   	 B - A	= 50 log 2 = log 250

		   ∴10B-A	= 10log102
50
 = 250

ข้อ 7 ตอบ 2. 65 คน

จากตารางแจกแจงความถ่ีสะสม นักเรียนที่ได้คะแนนสอบช่วง 50-59 คะแนน มี 0.2 ส่วนจากนักเรียน 

ทั้งหมด ซึ่งเท่ากับ 0.2 × 200 = 40 คน

 			       หาค่า A ได้ 185 - A = 40 

 			  		       A = 145

∴ นักเรียนที่ได้คะแนนสอบช่วง 40-49 คะแนน มี 145 - 80 = 65 คน

โจทย์ข้อน้ีไม่สามารถแทน 0 เข้าไปได้เลยในทันที เพราะจะได้เศษส่วนที่มีส่วนเป็นศูนย์ ซึ่งไม่มีค�ำตอบ 

ทางคณิตศาสตร์ ฉะนั้นต้องท�ำให้ส่วนที่เป็นศูนย์หายไปโดยการจัดรูปใหม่

		        an = 
1

n2 + n
 - 2

n2 + 2n
 

			   = 1
n(n + 1)

 - 2
n(n + 2)

			   = 1
n
 - 1

n + 1
 - 1

n
 - 1

n + 2
 

ควรจำ�!
AlogAB = B

ข้อ 8 ตอบ 1. - 1 
2
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				  = 1
n  - 1

n + 1
 - 1

n
 + 1

n + 2
   

				  = 1
n + 2

- 1
n + 1

    

	  	  ∴ 
n→0
lim an = 

1
2
 - 1 = - 1

2
  

ข้อ 9 ตอบ 4. 15.4

ควรจัดรูปอินทิเกรตให้อยู่ในรูปอย่างง่ายก่อนแล้วค่อยท�ำการอินทิเกรต

			     x3 + 2x x  + 1	 =	  x3 + 2x
3
2 + 1  	

					     =	  x
3
2 + 1

2

					     =	|x
3
2 + 1|   (เป็นรูปอย่างง่ายต่อการอินทิเกรต)

		  ∴ ∫
4

1

   x3 + 2x x + 1dx 	 =	  ∫
4

1
|x

3
2 + 1|dx ;  x

3
2 + 1 มีค่าเป็นบวกในช่วง [1, 4] จึงถอดค่าสัมบูรณ์ได้

 		   			   =	 2
5
x

5
2 + x + c 

4

1
     

					     =  2
5
(4)

5
2 + 4 + c  -  2

5
(1)

5
2 + 1 + c  

					     = 16.8 - 1.4

					     = 15.4

ข้อ 10 ตอบ 4. 1,800

จ�ำนวนทั้งหมดที่เลข 3 ไม่ติดกัน 	= จ�ำนวนทั้งหมด - จ�ำนวนที่เลข 3 ติดกัน

 				    = 7!
2!

	               - 6! ผูก 3 ติดกันรวมเป็นก้อนเดียว

 		

					    = 7!
2!

 - 6! = 2,520 - 720 = 1,800

มี 7 ตัว

3 ซํ้ากัน 2 ตัว
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